






Podudarnost trouglova

Urad̄eni zadaci

1. Naći zbir α + β + γ + δ + η uglova u tjemenima ”petokrake zvijezde”. (Zvijezda je nacrtan
slobodno).

2. U trouglu je jedna stranica podudarna dvostruko odgovarajućoj visini. Dokazati da ugao
naspram te stranice ne može da bude tup.

3. Neka je AB najmanja stranica trougla 4ABC i M proizvoljna tačka u unutrašnjosti trougla.
Dokazati da je MA+MB +MC < AC +BC.

4. Ako sva tri tjemena trougla 4A1B1C1 pripadaju unutrašnjosti 4ABC, tada je obim
4A1B1C1 manji od obima trougla 4ABC. Dokazati.

5. Jedan ugao trougla dva puta je veći od drugog, dok težǐsna linija iz tjemena trećeg ugla dijeli
taj ugao na dva dijela od kojih je jedan dva puta veći od drugog. Naći uglove trougla.

6. Dokazati da se simetrale stranica trougla sijeku u jednoj tački S (S je centar opisane kružnice
trougla).

7. Neka je 4ABC oštrougli trougao sa centrom opisane kružnice u tački S. Tačka P ∈ BC je
ortogonalna projekcija tačke A. Pretpostavimo da je ]BCA ≥ ]ABC + 30◦. Dokazati da je
]CAB + ]CSP < 90◦.

8. Na bočnim stranicama AC i BC jednakokrakog trougla 4ABC date su tačke M i N redom,
tako da je CM + CN ∼= AC (M i N nisu sredine stranica). Dokazati da je prava odred̄ena
sredinama bočnih stranica trougla incidentna sa sredinom duži MN .

9. Kroz tačku M -sredinu osnovice AB jednakokrakog trougla 4ABC prolazi prava koja siječe
prave p(A,C) i p(B,C) u tačkama P i Q redom, tako da je (P −M −Q). Dokazati da je
PQ > AB.

10. Dokazati da se visine trougla sijeku u jednoj tački H (H zovemo ortocentar trougla).

11. Unutar 4ABC uzeta je tačka M takva da je ]MBA = 30◦, ]MAB = 10◦. Odrediti ugao
]AMC, ako je ]ACB = 80◦ i AC ∼= BC.

12. Odrediti uglove trougla kod kojeg je centar opisane kružnice simetričan centru upisane
kružnice u odnosu na jednu od njegovih stranica.

13. U unutrašnjosti kvadrata �ABCD data je tačka E takva da je 4CDE jednakokraki sa
uglovima kod C i D od 15◦. Dokazati da je 4ABE jednakostraničan.

14. Duž koja spaja sredine dvije susjedne stranice trougla se zove srednja linija trougla. Neka su
P i Q redom sredine stranica AB i AC trougla 4ABC. Dokazati da je PQ = 1

2
BC i da je

p(P,Q)||p(B,C).

15. Iz jednog tjemena oštrouglog trougla konstruisana je visina, iz drugog simetrala ugla a iz
trećeg težǐsna duž. Dokazati da trougao kojeg obrazuju njihove presječne tačke ne može biti
jednakostraničan.

16. Dijagonala AC konveksnog četverougla �ABCD polovi njegov obim, a njena sredina
pripada dijagonali BD. Dokazati da je AB ∼= CD i AD ∼= BC.

17. U konveksnom četverouglu �ABCD rastojanja tjemena A i B od tjemena CD su
podudarna, a pored toga je AC + CB ∼= AD +DB. Dokazati da je AD ∼= BC i AC ∼= BD.



18. Dokazati da većoj visini odgovara manja stranica i obrnuto.

19. Kroz tačku M koja leži na osnovici AB jednakokrakog 4ABC prolazi prava koja siječe
prave p(A,C) i p(B,C) u tačkama P i Q redom, tako da je M sredina duži PQ. Dokazati
da je AP ∼= BQ.

20. U trouglu 4ABC je upisana kružnica sa centrom u I. Dokazati da se centar opisane
kružnice oko trougla 4BCI nalazi na presjeku poluprave pp[A, I) i kružnice koja je opisana
oko trougla 4ABC.

21. Neka je I centar upisane kružnice trougla 4ABC. U unutrašnjosti 4ABC data je
tačka P takva da je ]PBA+ ]PCA = ]PBC + ]PCB. Dokazati da je AP ≥ AI, te da
jednakost vrijedi ako i samo ako se tačka P podudara sa tačkom I.

Zadaci za vježbu

22. Dokazati da je ugao koji obrazuju visina i težǐsna linija koje odgovaraju hipotenuzi
pravouglog trougla jednak razlici oštrih uglova toga trougla.

23. Koje veličine mogu da budu uglovi α, β, γ trougla 4ABC, ako je α ≥ β ≥ γ.

24. Data je kružnica k(O, r) i tačka M . C je proizvoljna tačka kružnice k(O, r), a A i B su
tačke u kojima prava MO siječe kružnicu k(O, r). Dokazati da je MA ≤MC ≤MB ili
MB ≤MC ≤MA.

25. Centri upisane i opisane kružnice trougla se poklapaju. Dokazati da je taj trougao
jednakostraničan.

26. Dokazati da je ugao trougla:
(a) oštar ako i samo ako je naspremna stranica manja od dvostruke težǐsne linije koja joj
odgovara;
(b) prav ako i samo ako je naspremna stranica podudarna dvostrukoj težǐsnoj liniji koja joj
odgovara;
(c) tup ako i samo ako je naspremna stranica veća od dvostruke težǐsne linije koja joj
odgovara.

27. Koja stranica raznostranog trougla je najbliža:
(a) centru opisane kružnice;
(b) ortocentru;
(c) težǐstu?
(Odgovore obrazložiti.)

28. Koja tjeme raznostranog trougla je najbliža:
(a) ortocentru;
(b) centru upisane kružnice
(c) težǐstu?
(Odgovore obrazložiti.)

29. U unutrašnjosti konveksnog četverougla naći tačku za koju je zbir rastojanja do tjemena
četverougla minimalan.

30. Naći tačku S za koju je zbir rastojanja do četiri tačke iste ravni minimalan.
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